
Zadaci - Teorija verovatno�a

1. Data je kvadratna jednaqina

x2 − bx+ c = 0. (1)

(a) Neka je b = bn = 1
n , ∀n ∈ N, a c sluqajna veliqina sa U [0, 1] raspodelom. Neka je

doga�aj An zadat na slede�i naqin:

An: jednaqina (1) ima realna rexe�a.

Na�i P (An) i P
(
lim
n→∞

An

)
.

(b) Neka su b i c nezavisne sluqajne veliqine sa U [−n, n] raspodelom. Neka je sluqajna

veliqina X definisana na slede�i naqin:

X je broj konjugovano-kompleksnih rexe�a jednaqine (1).

Odrediti matematiqko oqekiva�e i disperziju sluqajne veliqine X.

2. (a) Neka je X sluqajna veliqina, koja sa pozitivnom verovatno�om uzima pozitivne vred-

nosti. Dokazati da postoji δ > 0, tako da va�i P{X ≥ δ} > 0.

(b) Neka su δ, ε > 0 i neka je (Xn)n∈N niz nenegativnih nezavisnih sluqajnih veliqina,

tako da je P{Xi ≥ δ} > ε, za svako i ∈ N. Odrediti sa kojom verovatno�om se realizuje

doga�aj

+∞∑
i=1

Xi = +∞.

3. (a) Za koje c ∈ R funkcija zadata sa

f(x, y) =

{
c|xy|, (x, y) ∈ D1 ∩D2

0, (x, y) /∈ D1 ∩D2

gde je

D1 = {(x, y) ∈ R2 : (|x| − 1)2 + y2 ≤ 1},
D2 = {(x, y) ∈ R2 : x2 + (|y| − 1)2 ≤ 1}

mo�e biti gustina raspodele sluqajnog vektora (X,Y )?

(b) Neka je je (X,Y ) sluqajni vektor sa U([−1, 1]× [−1, 1]) raspodelom i neka je Dn doga�aj

zadat sa

Dn :

(
|X| − 1

n

)2

+ Y 2 ≤ 1

n2
, X2 +

(
|Y | − 1

n

)2

≤ 1

n2

izraqunati P (Dn) i P
(
lim
n→∞

Dn

)
.


